Система аксиом Гильберта евклидова пространства
1. Аксиомы принадлежности

1.1. Для любых двух различных точек существует прямая, проходящая через эти точки.

1.2. Для любых двух различных точек существуют не более одной прямой, проходящей через эти точки.

1.3. Для каждой прямой существует, по крайней мере, две точки, ей принадлежащие. Существует три точки, не принадлежащие одной прямой.

1.4. Для любых трех точек, не принадлежащих одной прямой, существует плоскость, проходящая через эти точки. Для каждой плоскости существует, по крайней мере, одна точка, ей не принадлежащая.
1.5. Для любых трех точек, не принадлежащих одной прямой, существуют не более одной плоскости, проходящей через эти точки.

1.6. Если две точки прямой принадлежат плоскости, то каждая точка прямой принадлежит этой плоскости.

1.7. Если две плоскости имеют общую точку, то они имеют, по крайней мере, еще одну общую точку.

1.8. Существует четыре точки, не принадлежащие одной плоскости.

11. Аксиомы порядка
2.1. Если 
[image: image1.wmf]C

B

A

,

,

 - три точки одной прямой и точка 
[image: image2.wmf]B

 лежит между точками 
[image: image3.wmf]C

A

,

, то: а) точки 
[image: image4.wmf]C

B

A

,

,

 различны, б) точка 
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2.2. Для любых двух точек 
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 существует точка 
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 этой прямой такая, что точка 
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 лежит между точками 
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2.3. Для трех различных точек прямой существует не более одной из них, которая лежит между двумя оставшимися.

2.4. (Аксиома Паша). Пусть задан треугольник 
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 и в его плоскости прямая 
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, не проходящая ни через одну из точек 
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 пересекает одну сторону 
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 треугольника, то она пересекает также или вторую сторону 
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 или третью сторону 
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111. Аксиомы конгруэнтности
3.1. Если 
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 - две точки на прямой 
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 и 
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 - точка на той же прямой или на другой прямой 
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, то всегда можно найти по данную от точки 
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 одну и только одну точку 
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 такую, что отрезок 
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 конгруэнтен отрезку 
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 требуется конгруэнтность 
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3.2. Если 
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3.3. Пусть 
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 и 
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 - два отрезка на прямой 
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 без общих внутренних точек, и пусть далее 
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 - два отрезка на той же или на другой прямой 
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, также не имеющие общих внутренних точек. Е Если при этом 
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3.4. Пусть даны 
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 на плоскости 
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 на этой же или другой плоскости 
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 луч прямой 
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. Тогда на плоскости 
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 существует один и только один луч 
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 и при этом все внутренние точки 
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 лежат по заданную сторону от 
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. Требуется также, чтобы 
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3.5. Пусть 
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 - три точки, не лежащие на одной прямой, и 
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 тоже три точки, не лежащие на одной прямой. Если при этом 
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1У. Аксиомы непрерывности
4.1. (Аксиома Архимеда). Пусть даны два произвольных отрезка 
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 и 
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. Существует такое натуральное 
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4.2. (Аксиома Кантора). Пусть на прямой дана последовательность отрезков, удовлетворяющих двум требованиям: 1) каждый следующий отрезок вложен в предыдущий; 2) не существует отрезка, принадлежащего всем отрезкам последовательности. Тогда существует точка, принадлежащая всем отрезкам последовательности.
У. Аксиома параллельности
Через любую точку, не принадлежащую данной прямой, в плоскости, определяемой ими, можно провести не более одной прямой, не пересекающей данную прямую.
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