
ПОНЯТТЯ ЛОГАРИФМА ТА ЙОГО ВЛАСТИВОСТІ 

 

Логарифмом числа b  за основою a  називається таке число c , що має місце 

рівність cab  : 
c

a abcb log . 

Логарифм має сенс при умові, що 0,1,0  baa . 

Зауваження. Тобто значення логарифма – це такий степінь, до якого потрібно 

піднести основу логарифма a , щоб отримати підлогарифмічний вираз b . 

Існують спеціальні позначення логарифмів. 

1. Натуральний логарифм bln  – це логарифм за основою e : 

bb elogln  . 

Зауваження. Число ...590457182818284,2e  називається числом Ейлера або 

числом Непера. 

2. Десятковий логарифм blg  – логарифм за основою 10: 

bb 10loglg  . 

№ 1. Обчислити: 

1) 9log3 ; 2) 
8

1
log2 ; 3) 25log5 ; 4) 17log17 ; 

5) 1log100 ; 
6) 6log

6

1 ; 
7) 2log8 ; 8) 100lg . 

 

№ 2. Чи є правильною рівність: 

1) 349log7  ; 2) 4
81

1
log3  ; 3)  

3

2
33log 3

9

1  ; 4) 25log25  ; 

5) 210log 01,0  ; 6) 22,0log
5

 ; 7) 
3

1
125log5  ; 8) 40001,0lg  ? 

 

№ 3. Знайти логарифм з основою 2 числа: 

1) 1; 2) 2; 3) 32; 4) 2 ; 5) 0,5; 6) 
8

1
; 7) 

2

1
; 8) 22 . 

 

Властивості логарифмів ( 1,0,,  acba ) 

 

1. Основна логарифмічна тотожність: 
 

ba
ba 

log
 

 

2. Логарифм від числа, що дорівнює основі логарифма, дорівнює одиниці: 
 

1log aa . 
 

3. Логарифм одиниці за будь-якою основою дорівнює нулю: 
 

01log a . 
 

4. Логарифм добутку дорівнює сумі логарифмів від кожного з співмножників: 
 

  cbcb aaa logloglog  . 
 



5. Логарифм частки дорівнює різниці логарифмів діленого та дільника: 
 

cb
c

b
aaa logloglog  . 

 

6. Логарифм степеня додатного числа дорівнює добутку показника степеня на 

логарифм основи цього степеня 
 

bnb a
n

a loglog  . 
 

Зауваження. bnb a
n

a log2log 2  . 
 

7. b
n

b aan log
1

log  . 

 

8. b
n

m
b a

m

an loglog  . 

 

9. bb a
n

an loglog  . 
 

10. Перехід до нової основи: 

1,
log

log
log  c

a

b
b

c

c
a . 

11. 
a

b
b

a
log

1
log  . 

 

12. 1loglog  ab ba . 

 

№ 4. Обчислити значення виразу: 

1) 
32log22 ; 2) 

5,0log55 ; 3) 
2log2 77 ; 

4) 
12log5,0 264 ; 5) 

6log3

3

1








; 6) 

5log1 66


; 

7) 
28log

3

2

3

2










; 

8) 

3log

6

1

6 ; 
9) 2log3log 66  ; 

10) 56log35log5log 222  ; 11) 4log100log 55  ;  12) 
4log

64log

5

5 ; 

13) 12log84log 4949  ; 14) 16lg
2

1
5lg2  ; 15) 81log

4

3
2log3 66  . 

 

№ 5. Подати: 

1) число 2 у вигляді степеня 5; 

2) число 
9

1
 у вигляді степеня числа 10; 

3) число 14  у вигляді степеня числа 7; 

4) число 0,17 у вигляді степеня числа 18. 

 

 

 



№ 6. Подати: 

1) число 6 у вигляді логарифма з основою 2; 

2) число 1  у вигляді логарифма з основою 0,4; 

3) число 
2

1
 у вигляді логарифма з основою 9; 

4) число 
7

2
 у вигляді логарифма з основою 10. 

 

№ 7. Обчислити значення виразу: 

1) 
45log3 22


; 2) 

2log42log2 8139


; 3) 
2lg28lg5,01002  ; 

4) 
32log9

3

1










; 5)  6,0log8,0log 35 925lg  ; 6) 

4log3log2
777


; 

7) 
6log

1

5log

1

3log

1

925 362527  ; 
8) 

5log4log 1214412


; 9) 
3log4log 255


; 

10) 
18lg9lg

5,0lg4lg3




; 11) 49log

5
sinlog

5
sin

7 


; 12) 8log5log 523  . 

 

№ 8. Знайти x , якщо 

1) 2log48log2log 777 x ; 

2) 1128
3

1
32lg

3

2
lg x ; 

3) 5,0log316log
4

1
log aaa x  . 

 

№ 9. Спростити вираз: 

1) 9log...4log3log2log 10543  ; 2) 32log7log6log5log 7654  . 

 

№ 10. Знайти: 

1) bablog , якщо 4log aab ; 

2) 60log45 , якщо a2log5 , b3log5 ; 

3) 9log8 , якщо a18log12 ; 

4) 8log30 , якщо ba  3lg,5lg . 

 


