
 

 

 

 

 ІНДИВІДУАЛЬНІ ЗАВДАННЯ 

 

Приклади для самостійного розв’язування. 

 Задача 1. Знайти ітеровані ядра вказаних нижче ядер при заданих a і b: 

а)  2,1,1;),( 


nbaetxK
tx

; б)   batetxK x ,0;cos),( . 

 Задача 2. Побудувати резольвенти для наступних ядер 
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б)  0,1);1)(1(),(  batxtxK ; 

в)   2,0;2sin2coscossin),( batxtxtxK  .  

 Задача 3. Знайти резольвенти для інтегральних рівнянь Вольтерра з 

наступними ядрами 
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 Задача 4. За допомогою резольвенти розв’язати інтегральні рівняння 
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Приклад 5. Довести, що інтегральне рівняння Вольтерра (3.9) має єдиний 

розв’язок у класі ],0[ aC  при довільному . 

Контрольні запитання 

1. Яке ядро називається виродженим? 

2. До системи яких рівнянь зводиться неоднорідне рівняння Фредгольма з 

виродженим ядром? 

3. Як визначається резольвента виродженого ядра через матрицю А алгебраїчного 

рівняння? 

Задачі для самостійного розв’язування 

1. Чи являються наступні рівняння  рівняннями з виродженим ядром? 
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2. Розв’язати наступні рівняння: 
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Контрольні запитання 

1. Дайте означення характеристичних чисел і власних функцій. 

2. Наведіть схему розвязування спектральної інтегральної задачі для рівнянь із 

виродженим ядром. 

3. Які властивості мають характеристичні числа і власні функції інтегрального 

рівняння із симетричним ядром? 

Приклади для самостійного розязування 

 Приклад 1. Знайти характеристичні числа і власні функції наступних 

інтегральних рівнянь:  
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 Приклад 2. Знайти характеристичні числа і власні функції однорідних 

інтегральних рівнянь із симетричними ядрами, якщо ці ядра мають наступний 

вигляд: 
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Контрольні запитання 

1. Яке рівняння називається спряженим? 

2. Сформулюйте теореми Фредгольма для інтегральних рівнянь з виродженим 

ядром. 

3. Сформулюйте альтернативу Фредгольма. 

4. Сформулюйте теорему Гільберта-Шмідта. 



 

5. Коли симетричне ядро має зчисленну множину характеристичних чисел? 

6. Наведіть алгоритми розв′язування неоднорідного інтегрального рівняння з 

симтеричним ядром. 

7. Яким чином розв′язується неоднорідне інтегральне рівняння, ядро якого є 

функцією Гріна деякого лінійного диференціального оператора. 

 

Приклади для самостійного розв′язання 

I.  Розв′язати наступні інтегральні рівняння 
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II.  Знайти розв′язки наступних інтегральних рівнянь для всіх  і всіх параметрів 

a, b, c 
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