Тема 1 Розв’язання афінних задач векторним та координатним методом










Задача 1 На сторонах  і  трикутника  дано точки  і  відповідно так, що . В якому відношенні точка  перетину відрізків  і  ділить кожний з цих відрізків?










Розв’язання. Введемо вектори  і . Позначимо  і . Тоді за формулою ділення відрізка у заданому відношенні отримаємо  і . За умовою  і . Отже, . За теоремою про єдиність розкладу вектора по базису отримаємо систему алгебраїчних рівнянь 


з якої знаходимо , .












Задача 2 На бічних сторонах  і  трапеції  взято точки  і  так, що . Пряма  перетинає діагоналі  і  відповідно в точках  і . Довести, що .


Розв’язання. Задача є афінною, оскільки відрізки  і  є відрізками однієї прямої. Застосуємо метод координат.
























Нехай точка О перетину діагоналей трапеції є початком афінної системи координат, а  і  - базисні вектори. Тоді , . Покладемо , тоді  з подібності трикутників  і . Позначимо . Далі за формулою ділення відрізка у заданому відношенні знайдемо координати точок  і . Пряма  має рівняння  або . Тоді для координат точки  перетину  і вісі абсцис маємо , а для координат точки  перетину  і вісі ординат маємо . Знайдемо, нарешті, координати векторів  і . Звідси випливає рівність цих векторів, а отже і рівність відрізків  і .
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