
Приклади розв’язування задач 

1. Знайдіть можливі добутки матриць  21A , 









65
43

B . 

Розв’язання: 
Добуток AB  існує: 212221   CBA , 

 

     .

ABC

161312410362415231
65
43

21













 

Добуток BA  – не існує, тому що кількість стовпців матриці B  (два 
стовпці) не дорівнює кількості рядків матриці A  (один рядок). 

2. Дано матриці 



















241
142
301

A , 

















2
3
1

B , 

















1
2
1

C . Знайдіть CBAt 2 . 

Розв’язання: 

1) 

















213
440
121

tA ; 

2) 







































































10
4
9

223113
243410
213211

2
3
1

213
440
121

BAt ; 

3) 


































2
4
2

1
2
1

22C ; 

4) 



















































12
8
7

2
4
2

10
4
9

2CBAt . 

3. Дано матрицю 









41
23

A . Знайдіть 3A . 

Розв’язання: 




























187
1411

41
23

41
232 AAA ; 




























8639
7847

41
23

187
141123 AAA . 

За властивостями добутку матриць:    AAAAAAAAAA 3 , тому 
матриці A  та 2A є переставними: AAAA  22 . 



4. Дано дві матриці:



















121
104
210

A , 



















511
041
014

B . Обчисліть:  

а) BA
3
111  ; б) BAt 3 ; в) 22AB  . 

Розв’язання: 

а) За означенням добутку матриці на число обчислимо A11  та B
3
1 : 




















112211
11044
22110

11A ; 



























3
5

3
1

3
1

0
3
4

3
1

0
3
1

3
4

3
1 B . 

За правилом додавання матриць отримаємо: 

 BAC
3
111  











































































3
28

3
67

3
32

11
3
4

3
131

22
3

32
3
4

3
5

3
1

3
1

0
3
4

3
1

0
3
1

3
4

112211
11044
22110

. 

б) За означенням транспонованої матриці 



















112
201
140

tA . Помножимо 

елементи матриці B  на 3: 




















1533
0123
0312

3B . 

Тоді 



























































1425
2122
1112

1533
0123
0312

112
201
140

3BAt . 

в) Знайдемо матрицю, що дорівнює 22AB  . 







































121
104
210

121
104
210

222 2 AAA  



   
   

       























111221210211114201

111024210014114004
121120220110124100

2  













































6618
1842
684

339
921
342

2 . 

Зауважимо, що за властивостями множення    AAAAAA  222 . 

Тоді 




























































11717
1803
690

6618
1842
684

511
041
014

2 2AB . 

Матричним рівнянням називають рівняння, невідомим якого є матриця. 
Коренем матричного рівняння є матриця, яка при підстановці її у рівняння 
перетворює його на вірну тотожність. Два рівняння називають рівносильними, 
якщо множини їх розв’язків співпадають. Для розв’язання матричних рівнянь 
використовують такі перетворення, як додавання до обох частин рівняння 
однієї і тієї ж матриці (за правилом додавання матриць), множення обох частин 
рівності на ненульове число, множення обох частин рівності на ненульову 
матрицю (за правилом множення матриць). 
5. Знайдіть матрицю X , якщо tBAX 2 ( A  та B  – матриці з прикладу 4). 

Розв’язання: 
Додамо до обох частин даного рівняння матрицю A , а потім 

помножимо обидві частини на число 
2
1 . Отримаємо: 

 ABX t 
2
1 . 















 


500
141
114

tB , 




















421
043
304

ABt    





























21
2
1

02
2
3

2
302

X . 

6. Перевірте, чи виконуються для матриць A  та B  з прикладу 4 рівності:  
а)   ttt BABA 3232  ; б)   ttt ABAB  ; в)   222 BBAABABA  . 

Розв’язання: 
а) Перевіримо виконання даної рівності. Для цього перетворимо ліву та 

праву його частини: 







































242
208
420

121
104
210

22A ; 






































1533
0123
0312

511
041
014

33B ; 




























































1715
21211
4512

1533
0123
0312

242
208
420

32 BA ; 

 






































1724
1125
51112

1715
21211
4512

32

t

tBA . 

З іншого боку: 







































224
402
280

242
208
420

2

t

tA ; 














 





















1500
3123
3312

1533
0123
0312

3

t

tB ; 


































 





















1724

1125
51112

1500
3123
3312

224
402
280

32 tt BA . 

Отримаємо вірну рівність:   ttt BABA 3232  . 
б) За означенням добутку матриць: 







































511
041
014

121
104
210

AB  

 
 

       























510201114211111241

510004114014111044
520100124110121140

 






















587
5515

1061
;  









































5510
856
7151

587
5515

1061 t

tAB . 

З іншого боку: 




















112
201
140

tA ; 














 


500
141
114

tB ; 





















































 


5510
856
7151

112
201
140

500
141
114

tt AB . 

Рівність вірна. 
в) Знайдемо квадрат суми матриць: 




























































612
145
224

511
041
014

121
104
210

BA ; 

 
























































311425
202538
221422

612
145
224

612
145
224

2BA . 

З іншого боку: 




























































339
921
342

121
104
210

121
104
210

2 AAA ; 

























































2588
0178
0817

511
041
014

511
041
014

2 BBB ; 



























































587
5515

1061

511
041
014

121
104
210

BA ; 

























































4111
6116
944

121
104
210

511
041
014

AB . 

Таким чином, 




















311425
202538
221422

22 BBAABA . 

Отже, твердження   222 BBAABABA   для даних матриць 
доведено. 
 


